Zadania konkursowe - czes$¢ pierwsza

28 lutego 2015 roku odbyta sie I Miedzynarodowa Internetowa Olimpiada Matema-
tyczna, w ktérej wzieli udzial uczniowie z kilku liceéw biatostockich oraz uczniowie
z gimnazjéw i licebw w Brzes$ciu na Bialorusi. Konkurs byl nietypowy - z taczem
internetowym, z zestawem zadan ztozonym z propozycji strony polskiej i strony bia-
toruskiej. Konkurs bedzie kontynuowany; w przysztym roku chca dotaczyé do niego
szkoly polskie na Litwie.

Ponizej widzicie trzy zadania, ktore zaproponowali nasi koledzy z Uniwersytetu
w Brzesciu. Macie okazje rozwigzaé je w trybie indywidualnym, w swoim tempie,
bez stresu, jaki stwarza atmosfera konkursu w sali.

Zadanie 1. Dane sa liczby dodatnie a i b i cztery twierdzenia:
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a + 1 dzieli sie przez b;
a jest réwne 2b + 5;

(1)
(2)
(3) a+ b dzieli sie przez 3;
(4)

a + 7b jest liczba pierwsza.

Wiadomo, ze jedno z tych twierdzen jest falszywe, a pozostale trzy - prawdziwe.
Zmnalez¢ wszystkie mozliwe pary liczb a i b.

Zadanie 2. Znalezé¢ wszystkie pary liczb catkowitych m i n, dla ktérych spelniona
jest rownosé:
n>4+n=m?+2m—9.

Zadanie 3. W trojkacie ABC dtugosci bokéw AB, BC i AC s3 kolejnymi liczbami

naturalnymi. Wiadomo, ze |AB| > 3, za§ AD to wysoko$¢ opuszczona na bok BC'.
Udowodni¢, ze |CD| — |BD| = 4.

Rozwiazania prosimy przysyla¢ na adres: konkursmatinf@ii.uwb.edu.pl



