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Haslo przewodnie: L.aczymy wspoélczesnosé z osiagnieciami wybitnych matematykow
Temat: Co wspolnego ma dzielenie pizzy z odkryciami Gaussa?

Whprowadzenie

Czasami zdarza si¢, ze odkrycia matematyczne sprzed wielu dziesiecioleci przydaja si¢ do rozwigzywania
zupethie wspolczesnych problemow.

Etap 1. Odkrycie na dobry poczatek zajeé

Wielki niemiecki matematyk Carl Friedrich Gauss zyjacy w latach 1777-1855 juz jako uczen byt bardzo
bystry, na lekcjach szybko rozwigzywat zadania, a potem zwyczajnie si¢ nudzit. Ktoregos razu, kiedy Carl
znow nie zajmowat si¢ lekcja, nauczyciel zdenerwowat sie i krzyknat:

"Gauss! Jezeli jeste$ tak potwornie znudzony lekcjg, mam dla ciebie zadanie: pojdziesz do kata i zsumujesz
liczby od jednego do stu. To powinno ci¢ zaja¢ na jaki$ czas."

Gauss poszedt do kata, ale nie wygladat jakby cokolwiek liczyt. Po krotkiej chwili nauczyciel znow
krzyknat: "Gauss! Widzg, ze zdazytes$ juz dodac te wszystkie liczby."

Gauss odpowiedziat: "Jasne. To ............... "

Oczywiscie nauczyciel nie uwierzyt, ze mozna byto to tak szybko obliczy¢. Nastepne 10 minut spedzit
dodajac po kolei wszystkie liczby, przytapa¢ ucznia na ktamstwie, ale okazato si¢, ze Gauss mial racje.

Jak mozna szybko obliczy¢ te sume? Jaka metode odkryt Gauss?
Etap 2. Postawienie problemu:

Na jaka najwieksza liczbe¢ kawalkéw mozna podzieli¢ pizze¢ krojac ja wzdluz jednej prostej, dwéch
prostych, trzech prostych, ............. , N prostych?

Pizz¢ mozemy kroi¢ w dowolny sposob, nie tylko tak regularnie, jak robimy to przed jedzeniem. Mogg to
by¢ np. takie ciecia:
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Etap 3. Eksperyment

Rysujemy kota, dzielimy je jedng prosta, dwoma prostymi itd., i notujemy liczb¢ otrzymanych obszarow.
Przy wigkszej liczbie prostych pomagamy sobie wykonaniem symulacji komputerowej w programie
GeoGebra.

Whyniki notujemy w tabeli:

Liczba prostych (n) Maksymalna liczba obszaréw Notatki

0 1
2=1+1
4=1+1+2

7=1+1+2+3
11 = 1+1+2+3+4

16

22
29
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Etap 4. Uogodlnienie — co wspélnego ma z tym problemem Gauss?

Ogolnie mozemy zapisac, ze dzielgc koto n prostymi mozemy otrzyma¢ maksymalnie 1+1+2+3+4+...+n
obszarow. Jak inaczej wyrazi¢ t¢ sume?

I tutaj przypomnijmy sobie metode odkryta przez Gaussa: 1+2+3+4+...+n = (1+n)n/2 i zapiszmy wzor
koncowy:

Tematy do dalszych rozwazan:

1. Czy wynik naszych badan zmieni si¢, jezeli zamiast ograniczonego zamknig¢tego kota bedziemy dzieli¢
prostymi nieskonczona nieograniczong plaszczyzng?

2. Czy wynik naszych badan zmieni sig, jezeli zamiast kota na ptaszczyznie lub calej plaszczyzny bedziemy
dzieli¢ sferycznymi prostymi powierzchnie kuli, czyli sfer¢? - Ten problem bedziemy bada¢ na
nastepnych zajeciach uzywajac modeli sfery, przyrzadow do konstrukcji na sferze i globuséow. Przy
okazji odkryjemy prawdziwe cuda geometryczne na sferze — takie, ktore nie istnieja na plaszczyznie.
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